Funkcia

Cier

Zvlé&nutie z&kladnych viastnosti funkcii

Otazky

Definujte funkciu jednej premennej (str.9).

Uved'te priklady funkcie rasttcej, klesajlce), nerastiicej, neklesajlcej (str.10).

Uved'te priklady parnej a neparnel funkcie. Je pravdivy vyrok: Ak funkciaje nepéarna, tak je

parna (str.10)?

Uvedte (& graficky) priklady periodickych funkcii (str.10).

Co rozumiete pod pojmom inverzna funkcia k danej funkcii (str.11).

Uved'te zékladné vlastnosti elementarnych funkcii (str.11-14).

Priklad 1

Nech jedanafunkcia f(x) = x?,x1 (0,) afunkcia g(x) = x°.

1 Jef(X)=9(x)?

2. Jefunkcia f(x) parna?

3. Existuju inverzné funkcie k danym funkcidm?

RieSenie

1. Funkcie sa nerovnaju, pretoZe maju rézne obory definicie.

2. Funkciaf(x) nie je parna, pretoZe napriklad x=0,5 je z oboru definicie ale x=0,5 nie je
z oboru definicie funkcie f(x).

3. K funkcii g(x) existuje inverznafunkcia, ktort ngjdeme takto:

g(x)=y=x2apre xi (0,) vieme jednoznaine vypocitat x =y pre y1 (0,)).
Vymenou xzay dostavame y =g 1(X) = VX .

Priklad 2
N&dite obor definicie funkcie f(x) =+x*- 3x+2.
Riesenie

Funkcia \f je definovana pre nezéporné hodnoty argumentu (3 0). Teda rieSenim budu také
X, pre ktoré bude vyraz x*- 3x+23 0. Riegenim rovnice x*- 3x+2=0s0 x, =2 a

X, = 3. Tedavsade naintervale (- ¥,¥) okrem ¢isd 2 a3 dany vyraz marovnaké
znamienko. Staéi zistit hodnotu x* - 3x + 2 na ¢iastoénych intervaloch

I, =(-¥%,2),l,=(23),], =(3¥) vjedinom bode z danych intervalov. Napriklad pre

x =01 |, dostdvame 0” - 3.0+ 2 = 2. Tedanacelom prvom intervale je dany vyraz kladny ,

CiZze cely intervd patri do oboru definicie dangj funkcie. PretoZe hodnota daného vyrazu je
v bode x=2 nulova patri tam &g x=2. Teda v3etky body z intervalu ( ¥ ,2] sl z oboru definicie

dang funkcie. Podobne sa mozeme presvedcit’, Ze g body z intervalu [3,¥ ) sti z oboru

definicie funkcie f(x) =vx*- 3x+2.

Priklad 3
3x- 158 X-1

== ="+ x2arcsin )
VX?- 3x+2 3
RieSenie.

V prve funkcii menovatel’ musi bys rozny od nuly, ale zarover vyraz pod odmocninou (je to
parna funkcia) musi by nezporny. Teda do oboru definicie prveg funkcie budu patriz vietky
hodnoty pre ktoré bude vyrazx® - 3x+2 >0. Z prikladu 3 vieme, Ze je to ziednotenie
intervalov (- ¥,1), (2,¥).

N4 dite obor definicie funkcie f(x) =



Oborom definicie funkcie arccosu st hodnoty - 1£ u £ 1(pozri skr. str. 14 Cyklometrické
funkcie ). Oborom definicie funkcie x*je R. Teda musi by - 1£ X31 £1 . Povynasobeni s3

dostavame - 3£ x- 1£ 3 apo Upravedostavame- 2£ X £ 4.
Teda do oboru definicie celg funkcie budu patriz tie hodnoty, ktoré s spolocné pre obe
funkcie (prienik oborov definicie prvej a druhg funkcie). Teda budud to hodnoty z intervalov

[- 21).(2.4].



