Prednaska ¢.3 MAT 1 Limita funkcie
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Nech a.b € R* a nech funkcia f je definovana na prstencovom
okoli bodu a. (O°(a)). Ak pre kazdé O-(b) existuje take
prstencové okolie O(a), Ze pre kazdé x € O?(a) plati, Ze
f(x) € O-(b), potom hovorime, Ze funkcia f ma v bode a limitu
b. Piseme

lim f(x) = b

X—a

skrateny zapis definicie:

(VO.(b))(205(a)); f(O5(a)) < O-(b)

Nech }irpa f(x) = by a}ir:naf(x) = by, potom by = bs.

Funkcia ma v bode nanajvys jednu limitu!

Limita sprava

Nech f je definovana na pravom okoli bodu a. Hovorime, Ze b
je limitou sprava funkcie f v bode a, pricom piseme

lim f(x) = b prave vtedy, ak ku kaZzdému okoliu O-(b) existuje
X—a+

okolie O; (a), Ze pre kazdé x € O; (a) je f(x) € O-(b).
Limita zlava

Nech f je definovana na lavom okoli bodu a. Hovorime, Ze b je
limitou zl'ava funkcie f v bode a, pricom piseme lim f(x)=b
X—a

prave vtedy, ak ku kazdému okoliu O-(b) existuje okolie O; (a),
Ze pre kazdeé x € O; (a) je f(x) € O-(b).
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Funkcia ma v bode a limitu prave vtedy, ak ma v bode a limitu /F’ z bﬂ’\] (KS M \
sprava aj zlava a plati C ’ S A
lim f(x) = lim f(x) = lim f(x) e >5X e, X/(ﬂ -b
X—as X—a- X—a x_)a.\,
/ ( - %> act bc

Pozn.: Nech lim f(x) = b. Potom X/(/WU & (\L\ =C

@ ak b = Iz, hovorime, Ze ide o viastnu limitu >0

@ ak b  {+nc}, hovorime, Ze ide o nevlastnu limitu

S
Vlastn limita - vlastnosti vlas lbc\/ QAW+

Nech Jim f(x) = b & R a Jim g(x) = ¢ € R. Potom plati Q((K\ + x\> ﬁ/wv &‘(\ =+ Limo %(KB

Q lim |f(x)| = |b| )‘ »a r>a ‘

@ im [f(x) £ g(x)] = b+ ¢ haﬂa pwu&ww o ok anland

© nechk € R, k #0, potom lim [k.f(x)] = k.b n Q,W\/@xy " Q/L/W\(X > —

Q lim [f(x).g(x)] = b.c ?’\ }b\/h\/ U"' XB = EY > 2

Oakhmg(x)#Opotomhm%zl—c’ X>2 B [{,_(_br [}Aqa dg"‘-ml

Q ak lim f(x) = 0 a g je ohranicend funkcia, potom - vloanlng OA ‘L~ |

Jim f(x)g(x) = 0. ‘2 0 mﬁ dmg | Umaba & \](m}u
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Nevlastna limita - vlastnosti

Veta

Q@ ak fim f(x) = oo, tak fim [~f(x)] = —oc O JZJVV'\/

Q ak Jim f(X) = o0, tak lim |f(x)| = o i &[ﬁ

%de |

; ; B e
Q akvx e D(f) jef(x) <0 a lim f(x) = 0, tak lim 7 = —0c M
; q

Q ak'x e D(f) jef(x) >0 a lim f(x) = 0, tak )113137(‘7) =00

Q ak lim [/(x)| =, tak lim 715 =0 @ Limo 1 (
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