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Zopakuijte si:
Funkcia y = log , x, pre a > 1 je ...Jastuca__ na celom D(f).

Funkcia na obrazku 1 je
a) mocninova, y=C4Y
b) kvadraticka,

— C) exponencialna.
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Obr. 1

Obr. 2

Funkcia f sa nazyva .N€RAINA.; ak plati 1. pre kazdé x € D(f ) aj —x € D(f),
2. T (-x) =-f(x), pre vSetky x € D(f).

DefiniCny obor pre funkciu y = arcos x je ZL1)

Podmienka pre defini¢ny obor pre funkciu na obrazku 2 je ..... X FE O :



Elementarne funkcie

Logaritmicka funkcia y = log,x,a> 0, a+# 1
x>0

a>1 rastie O<a<1 klesa
;hy !,rh /-//:

Asymptota: y=log, X 00, x T2 /2 I S
x=0 :
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priesecCnik s osou x; (1,0)
y =log,(x + b)

Poloha asymptoty: x = —b
PrieseCniky s osou x, s osou y

C|’S|O a nazyvame Zéklad funkC|e Postup pn Zostrojovanf grafu:
1. UrcCit' D(f) a zaklad funkcie.
D(f) = (0, o) 2. Urcit polohu asymptoty.
3. Pre dve hodnoty x z definicného odboru
vypocitat' y alebo urcit prieseCniky s osou X a Y.
4. Viest zvolenymi bodmi krivku.



5. Nacrtnite grafy funkcii a urcte niektoré ich vlastnosti: D(f), H(f), parnost,
neparnost, ohraniCenost a Ci je funkcia prosta:
a)y =log,(x +4)
b) y =loggs(x — 1) sami



b) y =loggs(x —1) x—1>0

: x>1

Hx =1

2t D(f) = ( 1,00) a-— 0,5, kleSé

asymptota: x—1=0
x=1

priese€nik s osou x: y =0

0 =logos(x —1)
059=x—-1

1=x-1

_ A x=2,y=0

ot priesecnik s osou y:

x =0 ¢& D(f), nema prieseCnik

vol'ba bodu:
B: x =3,y =loggs(3—1) =-1

nie je parna, nie je neparna - graf nie je symetricky podfa osi y ani podla pociatku

X1 =2%+x,=3 f(x1)=0+#f(xy) =-1 je prosta

nie je ohraniCena



Exponencialna funkcia y=2a"a>0,a#1

a>1

A

’//

MY

Elementarne funkcie

rastie

y=2,

0
Asymptota:
y=20

~"--
o

X

prieseCnik s osou y; (0,1)

Cislo a nazyvame zaklad funkcie.

D(f) =R

O<a<1 klesa y=e* |
" y
]
0 >
y=a*+b
Poloha asymptoty: y = b

PrieseCniky s osou x, s osou y

Postup pri zostrojovani grafu:

—

Urcit D(f) a zaklad funkcie.

2. UrCit polohu asymptoty.

3. Pre dve hodnoty x z definicného odboru
vypocitat’ y alebo ur€it prieseCniky s osou X a'Y.

4. Viest zvolenymi bodmi krivku.



6. Nacrtnite grafy funkcii a urCte niektoré ich vlastnosti: D(f), H(f), parnost,
neparnost, ohraniCenost a Ci je funkcia prosta:

a)y=202*-5
b)y =4* +2 sami



b)y =4* 42 D(f) =R a =4, rrastie
asymptota: y—2=0
y=2
priesec¢nik s osouy: x =0

y =4°+2
y=1+2
A:y=3,x=0

-10 -5 | prieseCnik s osou x: nema
_ ak y = 0, potom rovnica 0 =
2] 4* + 2 nema rieSenie

H(f) = (2, )
nie je parna, nie je neparna - graf nie je symetricky podla osi y ani podla pociatku
z grafu vidiet, ze je prosta

je ohraniCena zdola v bode f(x) = 2



Kontrolka:
1. Vyberte, ktory zapis funkcie je pre mocninovu funkciu:

a)y = —8x + 5, b)y=§, c)y=3*% d)y=log,x, e)y=2x°.

jhi o

3
/ 3 10 15
-104

obr. 1 obr. 2 obr. 3

2. \lyberte spravne tvrdenia, ktoré platia pre funkcie na obrazkoch 1 - 3:
a) pre ruzovu funkciu je H (f) = R - {2}
b) pre zelenu funkciu je asymptota y = - 5,
c) zaklad zelenej funkcie je a < 0,
d) vrchol fialovej funkcie je V (0,5),
e) ruzovy graf je grafom nepriamej umernosti,
f) pre fialovu funkciu je a > 0.



Domaca uloha:
Nacrtnite grafy funkcii a urCte niektoré ich vlastnosti (D(f), H(f), parnost,neparnost,
ohrani€enost a Ci je funkcia prosta):

5.C)y =log; x
d)y = logos(x + 2)

6.c)y=2*-1
d) y = 0,5%



DefiniCny obor funkcie

Podmienky urCovania D(f)

a
’ 0 ’ - =
« menovatel zlomku sa nesmie rovnat nule b+0

1
fry=

X




vyraz pod parnou odmocninou musi byt nezaporny  “i/x —» x =0

Il
=

fry
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funkcie y = arcsinx,y = arccos x su definovanépre —-1<x<1

Y=arcsin x Y=arccos x

kol

=
—u Y-
Ea

W




logaritmicka funkcia je definovana len pre kladny argument

a>1 O<a<1

]ll’s’

y=log,, x
> >
pre x <0 pre x <0
1€ —>
. 0 , 1 X
funkcia funkcia x>0
nie je nie je

definovana definovana

log ,x >x>0
Inx - x>0



2n - - ak a > 1, potom log , x = 0 prave vtedy,ak x > 1
H
logg x ak 0 < a < 1,potomlog ,x = 0 prave vtedy,ak0 < x <1




2NN = ak a > 1, potom log , x = 0 prave vtedy,ak x > 1
logg x - ak 0 < a < 1,potomlog ,x = 0 prave vtedy,ak0 < x <1
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fry=+logsx fry=1ylogogx
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Pr. 1: Urcte definiény obor funkcie:

_ In(Bx+6)
Y It D=2

D(f) = (—2,1) U (2, )




Pr. 2: Urcte definiény obor funkcie:

fiy= \/% + logg (V6 — x) D(f) = (=0, 0) U (5,6)




Pr. 3: UrcCte definiCny obor funkcie:

1

fry =logsl(x = D(x+3)] + =

1
x—3

z podmienky pre odmocninu:

z podmienky pre zlomok: x—3 #0

D(f) = (3,e0)

> () 1
>0->x—-3>0
x—3

z podmienky pre logaritmus: (x —1)(x+3) >0

¥

x—3>0AN(x—-—1)x+3)>0—
x >3

o—
1—|—|—§—|—|—|— K, = (3,)

D(f) = K; NK; = (3, )

o ,\\;\\\;\\\\§

-3 1 3

Intervalova metoda:
1. ur€ime nulové body (NB)
x —1=0, x+3=0 NB:-3;1

2. rozdelime Ciselnu os na intervaly pomocou NB

(—o0,—3) (=3,1) (1, )
—
L+ 3 - I 1 + .

3. na kazdom intervale urCime znamienko vyrazu
(x—1D(x+3)

vysledkom su intervaly, kde bude sucin zatvoriek > 0,
kde je vysledné znamienko +

KZ — (_Oor —3)U(1, OO)




0 )



Pr. 4: Urcte definiény obor funkcie:

f:y=\/x2—5x+6+arcsinxz;4+</§ D(f) = (3,6) U {2}

0 n T T T T T T T T T T T T
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1. Mala pisomka - rieSenie
Skupina A:

1. Urcte vilastnosti grafu na obrazku:

D(f) = R, 0,1b
H(f) = (—o0, —4), 0,1b
parna, 0,1b
nie je prosta, 0,1b

ohraniCena zhora v f(x) =-4 0,1b
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2. NacCrtnite graf funkcie y = >

x+1
144
121

104

0,1 bodu é \

x+1+#0

x +—1

D(fy=R -{-1} 0,1 bu

y=ccl3:2a=0,b=5,c=1,d=1

x=__d=l=_1 0,2b
C 1

_a_O_O

y_c_l_

A:x =0,y = > =5 0,1b
YT 0T /



Skupina B:

1. Nadrtnite graf funkcie y = x2? — 2x — 3.

D(f) = R 0,1b

vrchol:
y = — 2x — 3
y = (x—l)2 3 -1
=(x—1)2—
(1 4) 0,1b | x

% 7+
priesec¢nik s osou y:
x =0

y =0% — 2.0 —3 st

y =-—3 0,1b 01b
x=0,y=-3
priese€niky s osou x:
y =0
D=4-41.(—-3) =16
2+4 (=3)= _4 0,1b
xl—_—3 XZ=_=—1

2.1 2.1



2. UrcCte vlastnosti grafu na obrazku:

D(f) = R—{0}, 0,1b
H(f) = R—{0}, 0,1b
neparna, 0,1b
je prosta, 0,1b

nie je ohraniCena 0,1b J
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