Matematika 2 — 10.cvicenie
RNDr. Z. Gibova, PhD.



Pr. 5: Vypocitajte
a) obsah Casti roviny ohraniCenej danymi krivkami,
b) objem telesa, ktoré vznikne rotaciou danej elementarnej oblasti okolo osi x.

y=3,y=x,x=0

b
v=njv%w—g%me

’ %31 3 33
V=nf(32—x2)dx=n[9x—?] =n<9.3—?>—0=n(27—9)=18n
g 0



Kontrolka: Doplrite chybajuce hranice pre danu elementarnu oblast’

a) typu [x, y] ?7<x<2
4
;S}’S7

b) typu [y, X] 2<y<?
7<x< 2




DIFERENCIALNY POCET FUNKCIE VIAC PREMENNYCH
Parcialne derivacie funkcie dvoch premennych
Pravidla pre vypocet derivacie funkcie: [cf(X)] = cf'(x) ceR
[f(x) + g(x)]" = F(x) + ¢'(x)
[F()g(x)]) = F'(x)g(x) + f(x)g'(x)
l f(x) ] _ F()g(x) — f(x)g'(x)

g(x) g2(x)
[F(g(x))]" = F(9(x))g'(X).

Derivacie elementarnych funkcii:

Q [C]’ =0
o [x=ax*',a€cR

@ [sin x]" = cos x

@ [cosx] = —sinx
e [tgx] =
[tg x] cosZ X
1
@ [cotg x] = —
[ g] sin® x

1
V1 —x2

@ [arcsinx] =

(=1

1
V1 —x2

@ [arccosx]’ = —

@ [arctg x]' = T2

1
1+ x2

@ [arccotg x]' = —
o [ =&

@ [a¥] =a*Ina

@ [Inx] = %

1
XIna

@ [log,x] =



Pr. 1 — 82 /1: uréte parcialne derivacie prvého radu funkcie z =2x* +4)° —15x%y + x°

derivacia funkcie z podla x,teraz y je konstanta

z = 2x% + 4y3 — 15x%y + xy3

vyraz 2x*derivujeme ako (cf(x)) = ¢ f'(x), x*derivujeme pomocou (x™)" = nx™?
vyraz 4y3 = c derivujeme ako konstantu ¢’ = 0

vyraz 15x%y derivujeme ako (cf(x))" = ¢ f'(x), kde 15y = ¢ ktoru opisujeme

vyraz xy>derivujeme ako (cf(x)) = ¢ f'(x), kde y® = ¢ ktorii opisujeme, x derivujeme
ako(x1) = 1x° =

derivicia funkcie z podla y,teraz x je konstanta

z =2x%+ 4y3 — 15x%y + xy3

z,=0+43y%—15.x%.1+ x.3y%? = 12y%? — 15x% + x. 3y?



Pr. 2 — 82/ 7: urcte parcialne derivacie prveého radu funkcie



Pr. 3—-83/10: urcte parcialne derivacie prvého radu funkcie

S
()




Pr.4—-82/5: urcte parcialne derivacie prvého radu funkcie

z=(2x+5y)sin3x

z', =2sin3x + (2x + 5y).3.cos 3x

Zy=551n3x



Pr.5—84/21: uréte parcialne derivacie prvého radu funkeie

z=In(xy—4)+ Y

X+ 2
, 1 —y
Z’C_xy—ély-l_(x+2)2
1 1
Zy = X +

Cxy—4 x+ 2



Pr. 6 —83/11: urcte parcialne derivacie prvého radu funkcie



Dotykova rovina ku grafu funkcie dvoch premennych

p: z—2zg =2z (A)(x —xp) +2',(A) Y — ¥o)



Pr. 7 - 86 / 34: UrcCte rovnicu dotykovej roviny k grafu funkcie v bode A
z=Ax7 407, A=[3,4,7]

1. Dopocitame suradnicu z,pre bod A dosadenim suradnic X, y,do predpisu
funkcie z = f (Xx,y).

2. Vypocitame parcialne derivacie funkcie z =f (x,y) podfa x a .
3. Urcime z',(A4), z,(4) .

4. Napisat’ rovnicu dotykovej roviny k grafu funkcie v bode A a upravit.



Pr. 8 — 86/ 31: UrcCte rovnicu dotykovej roviny k grafu funkcie v bode A
z=2x"—4y’, A4=[2.17]

1. Dopocitame suradnicu z,pre bod A dosadenim suradnic x, y,do predpisu
funkcie z =f (x,y).

Zog = 2x5 — 4yt =2,22-412=8—-4=4

2. Vypocitame parcialne derivacie funkcie z =f (x,y) podfa x a .
Z'y =4x,2zy = —8y

3. Uréime z',(4), z'y(A) . z,(A)=42=8,7,(4)=-81=-8

4. Napisat’ rovnicu dotykovej roviny k grafu funkcie v bode A a upravit.'.

p: z—2z9 =2z (A)(x —x0) +z',(A) Y — yo)

z—4=8x—-2)—-8(y—-1)
0=8x—-16—-8y+8—-—2z+4 - p: 0=8x—-8y—-—z—4



Du: str.82/1-30
str. 85 /32, 33, 35, 36



