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Integrovanie niektorych iracionalnych funkcii

R 1
/R[x, Xk xR .. xf| dx, Ki,Ko,...,Kkn€N
substitdciou

t = x¥,kde k = nsn{ki, ko, ..., Kn}

prevedieme integral na integral z racionélnej funkcie

MATEMATIKA 1



Integrovanie niektorych iracionalnych funkcii

/ ax+b 'JT ax-—+b kiz ax-+b o
R (x, , ey ax,
cx+d cx +d cx +d

Ki,ko,....,kn €N, a,b,c,d € R, ad # bc

substitticiou

f o <ax+b

:
k
cx+d> ,kde k = nsn{kq, ko, ..., kn}

prevedieme integrél na integrél z racionalnej funkcie
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Integrovanie niektorych iracionalnych funkcii

ax, a,b,cc R a#0

1
/\/ax2+bx+c

vyraz pod odmocninou upravime na Stvorec a pouzijeme jeden
z integracnych vzorcov:

o/ ! dx—arcsinx-l-c alebo
Va —_x2 a
1
0 | ———dx=Inlx+Vx2+kl+c
/\/x2+k | |
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Integrovanie niektorych iracionalnych funkcii

Pn(x)
vax? +bx +c

Integral rieSime tzv. Ostrogradského metédou neurcitych
koeficientov:

dx, a,b,cc R a#0

Pn(x)
vax2 +bx+c

= Qn_1( \/ax2+bx+c+k/
V x2+bx+

Qn—1(x) je neznamy polynom stupna n— 1 a k je neznama
konstanta

adx =
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Integrovanie niektorych goniometrickych funkcii

/R[sin X] cos x dx
pouzijeme substitituciu
[ =sinx
/ R [cos x] sin x dx

pouzijeme substititlciu
t = cosx

V oboch pripadoch prevedieme integral na integral z
raciondlnej funkcie.
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Integrovanie niektorych goniometrickych funkcii

3. Integrovanie vyuzitim vztahov, ktoré platia pre goniometrické

funkcie, napr.:
> 1 + cos(2x)

cos® X = 5
Gin? x — 1— c;s(2x)

sinacos B = %[sin(a + ) +sin(a — )]
cos a cos 3 = %[cos(oz + B) + cos(a — B)]

sinasin B = %[cos(oz — B) — cos(a + )]
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Integrovanie niektorych goniometrickych funkcii

4.
/F?[sin X, cos x] dx
substitticiou
t tX dx 2 dt. sinx 2t X 7172‘2
=tg =, = , sinx = , COSX =
€% 1427 11 1+

prevedieme integral na integral z racionalnej funkcie.
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